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Вопрос о распределении числа копий фиксированного графа в случайном графе Эрдеша–
Реньи 𝐺(𝑛, 𝑝) был хорошо изучен во второй половине XX в. (см., например, [1]). Мы рас-
сматриваем семейство дистанционных графов 𝐺(𝑛, 𝑟, 𝑠) = (𝑉 (𝑛, 𝑟), 𝐸(𝑛, 𝑟, 𝑠)), в которых

𝑉 (𝑛, 𝑟) = {x = (𝑥1, . . . , 𝑥𝑛) : 𝑥𝑖 ∈ {0, 1}, 𝑥1 + . . .+ 𝑥𝑛 = 𝑟},

𝐸(𝑛, 𝑟, 𝑠) = {{x,y} : ⟨x,y⟩ = 𝑠},

где ⟨x,y⟩ обозначает евклидово скалярное произведение.
Предметом нашего изучения является случайный дистанционный граф 𝐺𝑝(𝑛, 𝑟, 𝑠) —

случайный подграф 𝐺(𝑛, 𝑟, 𝑠), в котором каждое ребро из 𝐸(𝑛, 𝑟, 𝑠) содержится с вероят-
ностью 𝑝 = 𝑝(𝑛) независимо от других ребер. Мы находим пороговую вероятность для
свойства случайного дистанционного графа содержать копию фиксированного графа и
предельное распределение количества подграфов 𝐺𝑝(𝑛, 𝑟, 𝑠), изоморфных данному графу,
когда вероятость 𝑝 пороговая.

Мы находим также пороговые вероятности для свойства планарности и свойств рас-
ширений 𝐺𝑝(𝑛, 𝑟, 𝑠).
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