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Функция 𝑓 : R → C называется положительно определённой на R (𝑓 ∈ Φ(R)), если
для любого 𝑛 ∈ N, и для любых элементов {𝑥𝑖}𝑛𝑖=1 ⊂ R, а также для любого набора
комплексных чисел {𝑐𝑖}𝑛𝑖=1 ⊂ C выполняется неравенство

𝑛∑︁
𝑖,𝑗=1

𝑐𝑖𝑐𝑗𝑓(𝑥𝑖 − 𝑥𝑗) > 0.

Пусть 𝜎 > 0. Обозначим символом F𝜎 множество функций 𝜙 ∈ Φ(R) ∩ 𝐶(R) таких, что
𝜙(0) = 1 и supp𝜙 ⊂ [−𝜎, 𝜎].

В работе рассматривается следующая задача: пусть 𝜌 ∈ 𝐿𝑙𝑜𝑐(R) и 𝜌(𝑥) = 𝜌(−𝑥), 𝑥 ∈ R.
Требуется найти следующие величины:

𝑀(𝜌, 𝜎) = sup

⎧⎨⎩
∫︁
R

𝜙(𝑥)𝜌(𝑥)𝑑𝑥 : 𝜙 ∈ F𝜎

⎫⎬⎭ , 𝑚(𝜌, 𝜎) = inf

⎧⎨⎩
∫︁
R

𝜙(𝑥)𝜌(𝑥)𝑑𝑥 : 𝜙 ∈ F𝜎

⎫⎬⎭ .

Доказана следующая теорема, которая даёт решение поставленной задачи.
Теорема 1. Пусть 𝜎 > 0, 𝜌 ∈ 𝐿𝑙𝑜𝑐(R), 𝜌(𝑥) = 𝜌(−𝑥), 𝑥 ∈ R и пусть оператор 𝐴𝜌 определён
следующим образом:

(𝐴𝜌𝑢)(𝑡) :=

𝜎/2∫︁
−𝜎/2

𝜌(𝑡− 𝑥)𝑢(𝑥)𝑑𝑥, −𝜎/2 6 𝑡 6 𝜎/2, 𝑢 ∈ 𝐿2[−𝜎/2, 𝜎/2].

Тогда 𝐴𝜌 – ограниченный самосопряжённый оператор в 𝐿2[−𝜎/2, 𝜎/2] и имеют место
следующие равенства:

𝑀(𝜌, 𝜎) = sup(spec𝐴𝜌), 𝑚(𝜌, 𝜎) = inf(spec𝐴𝜌),

где spec𝐴𝜌 – спектр оператора 𝐴𝜌.
Отметим, что теорема 1 является аналогом теоремы Сасса (см. [1]) и идея доказатель-

ства по существу та же.
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