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Понятие 𝜂-инварианта было введено в знаменитой работе Атьи, Патоди и Зингера [2]
для эллиптических самосопряжённых псевдодифференциальных операторов (далее ПДО)
на замкнутом многообразии. Он по определению является спектральным инвариантом и
участвует во многих формулах индекса. Важное обобщение 𝜂-инварианта было дано Мель-
роузом в [3]. А именно, было предложено рассматривать семейства 𝐷(𝑝) ПДО с парамет-
ром 𝑝 ∈ R, и 𝜂-инвариант семейства определялся как специальная регуляризация числа
вращения, представимого выражением
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где семейство 𝐷(𝑝) является эллиптическим и обратимым при всех 𝑝 ∈ R.
Цель данной работы состоит в том, чтобы определить 𝜂-инвариант для следующего

класса семейств с параметром:
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2𝜋𝑖𝑘𝑝 : 𝐶∞(𝑋) −→ 𝐶∞(𝑋), (1)

где 𝑋 — гладкое замкнутое многообразие, 𝐷𝑘(𝑝) — семейство ПДО на многообразии 𝑋 с
параметром 𝑝 ∈ R. Семейства вида (1) возникают, например, в условиях эллиптичности
ПДО со сдвигами на многообразиях с коническими точками (см. [1]).

Мы определяем 𝜂-инвариант семейств вида (1), вводя некоторые регуляризации для
следа tr и интеграла, и получаем его основные свойства. А именно, 𝜂-инвариант в смыс-
ле данной работы удовлетворяет логарифмическому свойству и является обобщением 𝜂-
инварианта Мельроуза (т.е. совпадает с последним в случае обычных ПДО с параметром).
Также получена формула вариации 𝜂-инварианта при изменении семейства.

Результаты получены в совместной работе с А.Ю. Савиным. Работа частично поддер-
жана РФФИ (грант № 19-01-00574).
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