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Задачи Соболева – это граничные задачи, в которых условия ставятся на помногообра-
зии произвольной размерности (см. [1], [2]). В докладе рассматривается задача Соболева
вида {︃

𝐴𝑢 = 𝜆𝑢, на 𝑀 ∖𝑋,

𝑢 = 0, на 𝑋,
(1)

где 𝑋 ⊂ 𝑀 — гладкое замкнутое подмногообразие в гладком замкнутом многообразии 𝑀 ,
𝐴 — эллиптический дифференциальный симметрический оператор на 𝑀 , 𝜆 — спектраль-
ный параметр. При этом первое уравнение выполняется вне подмногообразия, а второе
уравнение выполняется на подмногообразии. Задачи такого типа возникают, например,
при исследовании колебаний пластин, стержней и др. В этих случаях в качестве операто-
ра 𝐴 выступает квадрат оператора Лапласа.

Для ряда модельных примеров задач (1) мы реализуем задачу как симметрический
неограниченный оператор, находим его сопряженный оператор, вычисляем индексы де-
фекта, указываем самосопряженное расширение, вычисляем асимптотику спектра.

Результаты получены в совместной работе с Савиным А.Ю. Работа поддержана РФФИ
(грант №19-01-00574).
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