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Рассмотрим марковский процесс 𝑋(𝑡) с дискретным временем, мотивированный зада-
чей обмена мнениями в сообществе из 𝐾 участников, детали можно посмотреть в [1,2].
Каждый участник 𝑖 имеет скрытое от других мнение 𝑋𝑖(𝑡) = 𝜃𝑗 ∈ Θ, где Θ некоторое
упорядоченное множество из 𝑁 различных мнений, 𝜃𝑗 ∈ (0, 1). В каждый момент време-
ни 𝑡 участники узнают информацию о количестве участников, находящихся в специально
выбранных областях 𝑀− = [𝑎, 𝑏] и 𝑀+ = [𝑐, 𝑑], где 0 ≤ 𝑎 ≤ 𝑏 ≤ 𝑁 и 0 ≤ 𝑐 ≤ 𝑑 ≤ 𝑁 .
Множества 𝑀− и 𝑀+ определяют функции действий для каждого участника:

𝑎
(−)
𝑖 (𝑡) = 𝐼[𝑋𝑖(𝑡)∈{𝜃𝑚,𝑚∈𝑀−}] 𝑎

(+)
𝑖 (𝑡) = 𝐼[𝑋𝑖(𝑡)∈{𝜃𝑚,𝑚∈𝑀+}]

После получения этой информации мнение 𝑋𝑖(𝑡) = 𝜃𝑗 на следующем шаге меняется
на одно из соседних 𝜃𝑗−1 или 𝜃𝑗+1 с вероятностями 𝜇−(𝑡) = 𝐶

𝐾

∑︀𝐾
𝑖=1 𝑎

(−)
𝑖 (𝑡) + 𝛿 и 𝜇+(𝑡) =

𝐶
𝐾

∑︀𝐾
𝑖=1 𝑎

(+)
𝑖 (𝑡)+𝛿 соответственно, а с вероятностью 1−𝜇−−𝜇+ сохраняется: 𝑋𝑖(𝑡+1) = 𝜃𝑗.

Малое слагаемое 𝛿 отвечает за то, чтобы динамика не "залипала"в случае, если множе-
ства 𝑀− и 𝑀+ опустеют от участников. В определяемом марковском процессе участники
условно независимы, то есть, вероятности перехода за один шаг имеют вид:

𝑃 (𝑋⃗(𝑡 + 1) = 𝜃𝑡+1|𝑋⃗(𝑡) = 𝜃𝑡) =
𝐾∏︁
𝑖=1

𝑃 (𝑋𝑖(𝑡 + 1) = 𝜃𝑡+1
𝑗 |𝑋⃗(𝑡) = 𝜃𝑡)

Интерес представляют системы с большим числом частиц 𝐾. Перейдем к “частотному”
процессу, разделив компоненты на 𝐾: 𝜌(𝐾)

𝑗 (𝑡) =
#{𝑘:𝑋𝑘(𝑡)=𝜃𝑗}

𝐾
. Доказано, что если последо-

вательность начальных конфигураций такова, что 𝜌⃗ (𝐾)(0)
𝑃→ 𝜌⃗ (∞)(0) при 𝐾 → ∞, тогда

при любом 𝑡 имеет место сходимость 𝜌⃗ (𝐾)(𝑡)
𝑃→ 𝜌⃗ (∞)(𝑡) и последовательность векторов

{𝜌⃗ (∞)(𝑡), 𝑡 = 0, 1, 2, . . .} является решением некоторой нелинейной эволюционной системы
уравнений. При этом оказывается, что количество ее стационарных решений зависит от
параметра 𝑞 = 𝐶

𝛿
. Мы исследуем проблему существования порогового значения 𝑞𝑐𝑟 > 0,

которое разделяет случаи с разным количеством стационарных решений.
Автор выражает благодарность своему научному руководителю Маните А.Д. за поста-

новку задачи и внимание к работе.
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