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Для вещественного числа 𝜉 мы рассматриваем функцию меры иррациональности 𝜓𝜉(𝑡) =
min16𝑞6𝑡,𝑞∈Z ||𝑞𝜉||, где || · || - расстояние до ближайшего целого. В 2009 году Кан и Мощеви-
тин доказали, что если 𝛼 ± 𝛽 /∈ Z, то разность 𝜓𝛼(𝑡)− 𝜓𝛽(𝑡) меняет свой знак бесконечно
много раз при 𝑡 → ∞. В 2017 году Дубицкасу удалось показать, что если 𝛼 ± 𝛽 /∈ Z, то
последовательноть

𝑑(𝑛) =
⃒⃒⃒ 1

𝜓𝛼(𝑛)
− 1

𝜓𝛽(𝑛)

⃒⃒⃒
является неограниченной. Наконец, в 2019 году Мощевитин получил следующий резуль-
тат:

|𝜓𝛼(𝑡)− 𝜓𝛽(𝑡)| > 𝐾 ·min(𝜓𝛼(𝑡), 𝜓𝛽(𝑡)) для бесконечно многих 𝑡,

где 𝐾 =
√
𝜏 − 1 = 0.2720+, а 𝜏 =

√
5+1
2

− золотое сечение. Было также показано, что
константа 𝐾 является оптимальной.
Используя классическую оценку 𝜓𝜉(𝑡) ≤ 1

𝑡
, Мощевитин получил улучшение результата

Дубицкаса о последовательности 𝑑(𝑛), а именно⃒⃒⃒ 1

𝜓𝛼(𝑡)
− 1

𝜓𝛽(𝑡)

⃒⃒⃒
> 𝐾𝑡 для бесконечно многих 𝑡.

Данный результат оптимальным не является, поэтому в нашем докладе мы докажем оп-
тимальную оценку ⃒⃒⃒ 1

𝜓𝛼(𝑡)
− 1

𝜓𝛽(𝑡)

⃒⃒⃒
> 𝐶𝑡 для бесконечно многих 𝑡.

Где константа 𝐶 связана с 𝐾 соотношением 𝐶 = 𝐾(
√
𝜏 + 𝜏−3/2), или 𝐶 =

√
5(1 −

√
𝜑) =

0.47818+, где 𝜑 =
√
5−1
2

.

Источники и литература

1) Kan, I.D., Moshchevitin, N.G.: Approximations to two real numbers, Unif. Distrib. Theory
5(2), 79-86 (2010)

2) Dubickas, A.: On rational approximations to two irrational numbers, J. Number Theory
177, 43-59 (2017)
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