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Классическая теорема Мореры об интегрально-геометрическом
описании голоморфных функций уточнялась во многих работах (см.,
например, [1]-[3] и содержащуюся в этих книгах библиографию). В
данной работе получен аналог теоремы Мореры, в котором контура-
ми интегрирования являются границы квадратов одного фиксиро-
ванного размера, а рассматриваемая функция удовлетворяет допол-
нительному условию квазианалитичности.

Пусть G — открытое множество в комплексной плоскости C. Для
последовательности µ = {Mq}∞q=0 положительных чисел обозначим
через Cµ(G) множество функций f ∈ C∞(G), таких что

sup
z∈G
|(∂αf)(z)| ≤M|α|

для всех операторов частного дифференцирования ∂α порядка α =
(α1, α2), где |α| = α1+α2 ≥ 0. Пусть также ∂K — граница множества
K ⊂ C.

Теорема 1. Пусть d > 0 фиксировано и множество G ⊂ C явля-
ется объединением открытых кругов с радиусами, большими чем
d
√
2. Пусть также функция f ∈ Cµ(G) удовлетворяет условию∫

∂K

f(z)dz = 0

для любого замкнутого квадрата K ⊂ G со стороной длины d. То-
гда, если

∞∑
j=1

1

infq≥jM
1/q
q

= +∞, (1)

то f голоморфна в G.

Согласно известной теореме Данжуа-Карлемана условие (1) озна-
чает, что f принадлежит квазианалитическому классу функций. От-
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метим, что утверждение теоремы 1 станет неверным, если это усло-
вие не выполняется. Условие для множества G в теореме 1, связанное
с величиной d

√
2, также убрать нельзя (в противном случае множе-

ство G может не содержать ни одного замкнутого квадрата со сто-
роной длины d).

По поводу других результатов, связанных с теоремой 1, см. [1,
часть 5, раздел 4].
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