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Орторекурсивные разложения, введенные Т.П. Лукашенко [1], являются обобщением
ортогональных разложений, сохраняющим основные свойства ортогональных разложений.

Орторекурсивное разложение элемента 𝑓 из линейного пространства 𝐻 со скалярным
произведением по не более чем счетной системе ненулевых элементов {𝑒𝑘}𝑘∈N ⊂ 𝐻 осу-
ществляется следующим образом:

1) Положим 𝑟0 = 𝑓 .
2) Если задан остаток приближения 𝑟𝑛−1 ∈ 𝐻, 𝑛 ∈ N и элемент 𝑒𝑛, то положим

𝑓𝑛 = (𝑟𝑛−1, 𝑒𝑛)‖𝑒𝑛‖−2, 𝑟𝑛 = 𝑟𝑛−1 − 𝑓𝑛𝑒𝑛.

Ряд
∑︀
𝑘

𝑓𝑘𝑒𝑘 назовём орторекурсивным разложением элемента 𝑓 ∈ 𝐻 по системе {𝑒𝑘}𝑘∈N.

Рассмотрим в качестве системы элементов {𝑒𝑘}𝑘∈N модификацию системы (см. [2])
Фабера-Шаудера. Классическая система Фабера-Шаудера является системой сжатий и
сдвигов кусочно-линейной непрерывной функции. Модификация заключается в построе-
нии системы с половинными сдвигами. Орторекурсивные разложения непрерывных функ-
ций по данной модификации сходятся равномерно к исходной функции (см. [3]).

В представленной работе будут рассматриваться функции из 𝐿1[0; 1] и исследоваться
вопросы о сходимости разложений почти всюду. В данном направлении известен результат
В.В. Галатенко, Т.П. Лукашенко и В.А. Садовничего о сходимости почти всюду орторе-
курсивных разложений функций из 𝐿2[0; 1] по системе сжатий и сдвигов [4]. Отметим, что
описанная выше модифицированная система Фабера-Шаудера не является системой сжа-
тий и сдвигов в чистом виде. Основным результатом настоящей работы является справед-
ливость утверждения о сходимости почти всюду орторекурсивных разложений функций
из 𝐿1[0; 1] по модифицированной системе Фабера-Шаудера.
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