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Чтобы найти индекс нелокальных эллиптических дифференциальных операторов со
сдвигами, нужно построить теорию характеристических классов, связанных с неподвиж-
ными точками действия группы.

Характеристические классы строятся с помощью понятия цикла, введенного Конном
[1]. В возникающих ситуациях мы будем работать с более общими объектами, называемы-
ми обобщенными циклами, введенными Гороховским [2].

Пусть 𝑋 — гладкое многообразие и Г, действующая не нём слева дискретная группа
диффеоморфизмов. Фиксируем элемент 𝑔 ∈ Γ, для которого множество неподвижных то-
чек 𝑋𝑔 является подмногообразием. Пусть данно векторное Γ-расслоение 𝐸 ∈ VectΓ( ̂︀𝑋𝑔),
где пространство ̂︀𝑋𝑔 является дизъюнктным объединением подмногообразий неподвиж-
ных точек: ̂︀𝑋𝑔 =

⨆︁
ℎ∈⟨𝑔⟩

𝑋ℎ. (1)

Здесь через ⟨𝑔⟩ ⊂ Γ обозначен класс сопряжённости элемента 𝑔. Мы строим новый обоб-
щенный цикл над алгеброй cкрещенного произведения 𝐶∞

𝑐 (𝑋) o Γ обобщая замкнутый
след, построенный Гороховским. Наш след локализован в элементе 𝑔 группы Γ. Мы ис-
пользуем формулу Джаффе-Лесневский-Остервальдер для характера этого нового обоб-
щенного цикла, чтобы определить эквивариантный характер Черна в периодических цик-
лических когомологиях cкрещенного произведения

ch𝑔(𝐸) ∈ 𝐻𝑃 *(𝐶∞
𝑐 (𝑋) o Γ). (2)

Основным результатом работы является построение обобщенного цикла для любого
элемента группы Γ и определение соответствующего класса в периодических цикличе-
ских когомологиях ch𝑔. Предполагается в дальнейшем использавать характер Черна для
получения формул индекса операторов со сдвигами.
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