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Симметричное отображение 𝑑 : 𝑋×𝑋 → [0,∞], равное нулю на диагонали и удовлетво-
ряющее неравенству треугольника, называется обобщённой псевдометрикой. Если, кроме
того, функция 𝑑 обращается в нуль только на диагонали, она называется обобщённой
метрикой, а если она не принимает бесконечных значений, то она называется метрикой.

Расстояние Громова–Хаусдорфа измеряет степень различия между двумя метрически-
ми пространствами. Это расстояние было введено Громовым в 1981 [2] и определялось как
наименьшее расстояние Хаусдорфа между изометрическими изображениями рассматри-
ваемых пространств. Позднее эквивалентное определение этого расстояния было дано с
помощью соответствий.

Мы используем систему аксиом, введенную фон Нейманом, Бернейсом и Гёделем, в
рамках которой рассматриваются классы и собственные классы, обобщающие понятие
множества. Собственный класс, состоящий из всех метрических пространств, рассматри-
ваемых с точностью до изометрии, обозначается 𝒢ℋ. На этом собственном классе есте-
ственным образом определяется понятие обобщенной псевдометрики. В работе [4] опти-
мальное соответствие между конечными метрическими пространствами использовалось
для построения геодезической между произвольными компактными метрическими про-
странствами. Позднее, почти одновременно в [1] и [3], было доказано существование опти-
мального соответствия между компактными метрическими пространствами и, как след-
ствие, геодезической между этими пространствами, порожденной оптимальным соответ-
ствием. Такие геодезические называются линейными. Однако до сих пор неизвестно, мо-
жет ли любая пара метрических пространств, находящихся на конечном расстоянии друг
от друга, быть соединена некоторой геодезической.

В [5] был изучен специальный класс пространств, называемых пространствами об-
щего положения, и было показано, что для любого метрического пространства 𝑆 из этого
класса существует окрестность 𝑈𝜀(𝑆)(𝑆) ⊂ такой, что для любого 𝑌 ∈ 𝑈𝜀(𝑆)(𝑆) существует
оптимальное соответствие 𝑅 ∈ ℛ(𝑆, 𝑌 ) и в качестве в результате получается линейная
геодезическая, соединяющая 𝑆 и 𝑌 . Такие пространства общего положения всюду плот-
ны в 𝒢ℋ, как показано в [6]. Определен более общий класс метрических пространств, а
именно пространств обобщенного общего положения, оба результата справедливы и для
этого более широкого класса. Таким образом, показана возможность соединения любого
пространства обобщенного общего положения с достаточно близким метрическим про-
странством линейной геодезической.

В докладе будет приведен пример метрических пространств, между которыми не су-
ществует линейной геодезической.
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