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<p>В этом докладе мы ответим на вопрос В. М. Бухштабера про функцию роста
конкретной n-значной группы [Buchstaber, 2006]. Этот вопрос тесно связан с дискрет-
ными интегрируемыми системами [Buchstaber, 1996]. Мы найдем формулу для функции
роста в случае, когда 𝑛 = 𝑝, где 𝑝 – простое. Кроме того, мы докажем полиномиаль-
ную асимптотическую оценку функции роста в общем случае. Будут изучены интересные
связи с циклическими композициями [Knopfmacher, 2010], диаграммами Венна и круго-
выми полями. Будет выработана теория для дальнейшего изучения в случае 𝑛 = 2𝑝, где
𝑝 – нечетное простое. Наконец, мы поставим новые задачи и гипотезы о функциях ро-
ста.<br><br><br>Опишем основной результат работы. Обозначим 𝑄𝑝(𝑘) – количество
новых точек 𝑝-значной динамики при действии на 0, которые появились на 𝑘-ой итерации
𝑝-значного отображения. Также, пусть 𝐶(𝑘, 𝑛) – это количество классов эквивалентности
композиций натурального числа 𝑘 на 𝑛 натуральных слагаемых относительно цикличе-
ского сдвига. Тогда 𝑄𝑝(𝑘) = 𝐶(𝑘 + 𝑝, 𝑛) − 𝐶(𝑘, 𝑝), причем выражение упрощается и рас-
писывается через биномиальные коэффициенты.<br><br><br>В случае произвольного
𝑛 верно 𝑄𝑛(𝑘) ≤ 𝐶(𝑘 + 𝑛, 𝑛) − 𝐶(𝑘, 𝑛). В результате численных экспериментов была вы-
двинута гипотеза о том, что 𝑃𝑛(𝑘) – это многочлен, причем его степень равна значению
функции Эйлера 𝜙(𝑛).</p>
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