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Всюду в дальнейшем u, v – вещественные функции, заданные в
области Ω на комплексной плоскости C. Известная теорема Дзяды-
ка о геометрическом описании голоморфных функций утверждает,
что если u, v ∈ C1(Ω), то для того чтобы хотя бы одна из функций
u + iv, u − iv была голоморфна в Ω, необходимо и достаточно, что-
бы площади поверхностей графиков функций u, v,

√
u2 + v2, распо-

ложенные над любым компактным подмножеством из Ω, были рав-
ны [1]. Теорема Дзядыка получила дальнейшее развитие и уточнение
в работах других авторов [2]-[4].

В данной работе получен аналог теоремы Дзядыка для некото-
рых квазианалитических классов функций. При этом предполага-
ется равенство площадей лишь над всеми замкнутыми единичными
квадратами, содержащимися в рассматриваемой области.

ПустьM = {Mk}∞k=0 – возрастающая последовательность поло-
жительных чисел, такая что M0 = 1 и

Mk+1 ≤ CMk

для некоторой постоянной C > 0, не зависящей от k. Обозначим
через CM(Ω) множество всех функций f ∈ C∞(Ω), таких что для
любого компактного множества E ⊂ Ω выполнены неравенства

max
E

∣∣∣∣ ∂α1+α2f

∂xα1∂yα2

∣∣∣∣ ≤ CE(CEMα1+α2

)α1+α2

для любых α1, α2 ∈ Z+ и некоторой константе CE = CE(f) > 0, не
зависящей от α1, α2.

Всюду в дальнейшем будем предполагать, что

∞∑
k=0

1

Mk
= +∞

и что область Ω ⊂ C является объединением замкнутых кругов ра-
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Для любой функции f ∈ C1(Ω) и компактного множества A ⊂ Ω
символом S(f,A) обозначим площадь поверхности графика f , распо-
ложенной над A.Обозначим также символом DΩ множество всех пар
u, v функций в Ω, таких что хотя бы одна из функций u+ iv, u− iv
голоморфна в Ω.

Теорема 1. Пусть u, v ∈ CM(Ω), α, β ∈ R, αβ 6= 0 и α2 + β2 = 1.
Пусть также

S(u,K) = S(v,K) = S(αu+ βv,K)

для любого замкнутого единичного квадрата K ⊂ Ω.
Тогда (u, v) ∈ DΩ.

Стоит отметить, что условие на область Ω убрать нельзя, по-
скольку для произвольных областей теорема неверна.
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