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Меры риска − функционалы, которые количественно определяют
величину риска, связанного с конкретным объектом, чьё поведе-
ние описывается функцией. Они широко используются в различных
областях. Одним из наиболее важных показателей риска является
Value at Risk:

V aRα(X) = inf{λ ∈ R : P (X ≤ λ) ≥ α}. (1)

Он, как и другие невыпуклые меры риска, удовлетворяет только
трём из четырёх аксимомам когеретности (за исключением свойства
выпуклости). Несмотря на то что существует много литературы, свя-
занной с данным типом мер риска, до сих пор не было выведено их
явное представление в конечномерном пространстве.

Теорема 1 (Колокольцов). Пусть V − множество всех веще-
ственнозначных случайных величин X : Ω → R, Ω − n-мерное.
Пусть функционал P : V → R обладает следующими свойствами:

• ∀X,Y ∈ V, X ≤ Y => P (X) ≤ P (Y ) - монотонность,

• ∀X ∈ V, λ ∈ R≥0 : P (λX) = λP (X) - однородность по умно-
жению,

• ∀λ ∈ R : P (λeV +X) = λ+P (X) - однородность по сложению.

Тогда следующие утверждения эквивалентны:

1. P − α-квантиль (1),

2. P принимает свои значения среди значений X (P : V → xi),

3. Множество значений P определяется по сечениям с частич-
ным порядком, заданным на проиндексированном множестве
Ω.
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