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Свертка - часто возникающая в теории вероятностей операция,
являющаяся суммой независимых случайных величин. Изучение ее
свойств может быть полезно для многих смежных исследований.

Напомним формулу свертки для независимых абсолютно непре-
рывных случайных величин ξ и η с плотностями pξ(x) и pη(x):

pξ+η(x) =

+∞∫
−∞

pξ(t)pη(x− t)dt

Ранее было показано, что дробная часть свертки с равномерной
на отрезке случайной величиной тоже будет равномерна на этом от-
резке [1]. Далее был доказан аналог этой теоремы в двумерном слу-
чае для квадрата [3].

В этой работе результат обобщен на случай произвольной конеч-
ной размерности. Для его описания нужно ввести новые определе-
ния.

Определение Канонической областью назовем n-мерный пря-
мой параллелепипед [l1, L1] × [l2, L2] × · · · × [ln, Ln] со сторонами
параллельными осям координат (n совпадает с размерностью про-
странства).

Определение Дробной частью действительнозначного векто-
ра (a1, . . . , an) назовем вектор дробных частей его компонент
({a1} , . . . , {an}) (где дробные части в смысле [2]), будем его обозна-
чать через {a1, . . . , an}.

Теорема 1. Пусть ξ ∼ R([l1, L1] × [l2, L2] × · · · × [ln, Ln]), η ∈ Rn -
произвольная случайная величина, где x = (x1, ...xn) ∈ Rn, причем
с.в. ξ и η независимы.
Тогда {ξ + η} распределена равномерно на множестве [l1, L1] ×
[l2, L2]× · · · × [ln, Ln].
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Итогом служит максимально возможное без вве-
дения неестественной операцим взятия дробной ча-
сти обобщение предыдущих малоразмерных результа-
тов, полученное для произвольной конечной размерности.
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