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В последнее время широко изучаются различные модификации задачи Монжа–Кан-
торовича оптимального перемещения мер. Одним из важных примеров, связанных с опи-
санной далее задачей, является задача оптимальной транспортировки с ограничениями
на плотность [2, 3].

В недавней работе [1] рассматривалась задача об оптимальном обмене, которую мож-
но сформулировать как некоторую разновидность задачи оптимальной транспортировки
мер. Пусть 𝑋 – множество участников торгов, 𝑆 – множество товаров. Пусть даны меры
𝜋+, 𝜋− ∈ ℳ+(𝑋 × 𝑆), задающие стоимость товара, который соответствующий участник
хочет, соответственно, получить или отдать. Задача оптимального обмена заключается
в максимизации вариации меры 𝛾, которая удовлетворяет естественным ограничениям
баланса, а именно стоимость отданного равна стоимости полученного для каждого участ-
ника. Таким образом, получаем следующую задачу:

max
𝛾∈Π

||𝛾|| (1)

Π = {𝛾 ∈ ℳ+(𝑋 × 𝑆) : Pr𝑆(𝛾+) = Pr𝑆(𝛾−), Pr𝑋(𝛾+) = Pr𝑋(𝛾−), 𝛾± ≤ 𝜋±}, (2)

где 𝛾+ и 𝛾− ограничения меры 𝛾 на носители мер 𝜋+ и 𝜋− соответственно.
Доклад будет посвящен регуляризованной версии задачи оптимального обмена, в ко-

торой максимизируемый функционал имеет вид

max
𝛾∈Π

∫︁
𝑓

(︂
𝑑𝛾

𝑑𝜋

)︂
𝑑𝜋, (3)

где 𝑓 строго выпуклая возрастающая функция, 𝑓(0) = 0 = 1 − 𝑓(1). Для данной задачи
доказываются теоремы о двойственности и виде решения, которое единственно в виду
строгой выпуклости функционала.

В частности, в качестве 𝑓 рассматривается функция 𝑓(𝑥) = 𝑥(1 − ln(𝑥)), для которой
будут представлены результаты численного решения задачи.
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