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Имеется открытый вопрос: описать класс простых многогранников 𝑃 (в более общем
случае симплициальных сфер 𝒦), для которых момент-угол-многообразие 𝒵𝑃 гомеоморф-
но связной сумме произведений сфер. Для трёхммерных простых многогранников 𝑃 (или
двумерных симплициальных сфер 𝒦) в работе [1] было доказано, что 𝒵𝑃 диффеоморфно
связной сумме произведений сфер тогда и только тогда, когда 𝑃 получается из 3-симплекса
последовательной срезкой вершин. Данное описание можно дополнить двумя эквивалент-
ными условиями: хордовостью и минимальной неголодовостью 𝒦.

В своём докладе я дам полное описание класса трёхмерных симплициальных сфер 𝒦
(в том числе и нерв-комплексов четырёхмерных простых многогранников), для которых
кольцо когомологий момент-угол-многообразия 𝒵𝒦 изоморфно кольцу когомологий связ-
ной суммы произведений сфер [3]:

Теорема 1. Пусть 𝒦 — трёхмерная симплициальная сфера. Изоморфизм колец 𝐻*(𝒵𝒦) ∼=
𝐻*(𝑀1# · · ·#𝑀𝑘), где каждое 𝑀𝑖 — произведение сфер, имеет место в том и только в
том случае, когда выполнено одно из следующих условий:

а) 𝒦 = 𝑆0 * 𝑆0 * 𝑆0 * 𝑆0 (граница четырёхмерного аналога октаэдра);
б) 𝒦1 — хордовый граф;
в) 𝒦1 имеет ровно два недостающих ребра, и они не смежны друг с другом (т. е.

образуют границу квадрата).

В случае (в) выполнено 𝐻*(𝒵𝒦) ∼= 𝐻*(𝑀1# · · ·#𝑀𝑘), где одно из слагаемых 𝑀𝑖 яв-
ляется произведением трёх сфер. Первый пример такой симплициальной сферы 𝒦 был
построен в [2]. Более того, если в этом случае 𝒦 также является нерв-комплексом четырёх-
мерного простого многогранника, то момент-угол многообразие 𝒵𝒦 будет и диффеоморфно
связной сумме произведений сфер 𝑀1# · · ·#𝑀𝑘.

Выражаю особую благодарность своему научному руководителю Панову Тарасу Евге-
ньевичу за чуткое наставничество, помощь и поддержку при написании этой работы.
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