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𝑆𝑈 -бордизмы - обобщенная теория гомологий на 𝑆𝑈 -многообразиях, т.е. на многооб-
разиях со специальной унитарной структурой в стабильно касательном расслоении. Из-
вестная теорема С.П. Новикова [1] дает описание кольца кобордизмов Ω𝑆𝑈 :

Теорема 1. Ω𝑆𝑈⊗Z
[︀
1
2

]︀
представляет собой полиномиальное кольцо с одной образующей

в каждой четной размерноcmu ≥ 4 :

Ω𝑆𝑈 ⊗ Z
[︂

1

2

]︂
∼= Z

[︂
1

2

]︂
[𝑦𝑖 : 𝑖 ≥ 2] , deg 𝑦𝑖 = 2𝑖.

Образующие 𝑦𝑖 этого кольца – классы 𝑆𝑈 -бордизма некоторых многообразий. Возни-
кает вопрос о построении геометрических представителей классов 𝑆𝑈 -бордизмов, в част-
ности, образующих 𝑦𝑖.

В работе [2] доказано, что образующие 𝑦𝑖, 𝑖 ≥ 5, могут быть представлены квазито-
рическими 𝑆𝑈 -многообразиями. Однако в размерностях 𝑖 ≤ 4 все квазиторические 𝑆𝑈 -
многообразия бордантны нулю. Таким образом, не любой класс 𝑆𝑈 -бордизмов представ-
ляется квазиторическим многообразием.

Конструкция Батырева дает возможность получить семейство многообразий Калаби-
Яу, которые являются 𝑆𝑈 -многообразиями, как гиперповехности в торических многооб-
разиях Фано. В работе [3] доказано, что классы 𝑆𝑈 -бордизма таких гиперповерхностей
Калаби-Яу порождают кольцо Ω𝑆𝑈 ⊗ Z

[︀
1
2

]︀
. Возникает вопрос о представимости конкрет-

ных классов 𝑆𝑈 -бордизма, в частности образующих 𝑦𝑖, гиперповерхностями Калаби-Яу.
На основе вычисления характерестических чисел и чисел Ходжа мы получаем два

результата в этом направлении.

Предложение 1. Гиперповерхность Калаби-Яу в произведении комплексных проектив-
ных пространств не может представлять неразложимые элементы 𝑦𝑖 ∈ Ω𝑆𝑈 в ком-
плексных размерностях, больших двух.

Используя классификацию гладких торических многообразий Фано малых размерно-
стей мы получаем следующее.

Предложение 2. Гиперповерхности Калаби-Яу в гладких многообразиях Фано размер-
ностей 4 и 5 не могут представлять неразложимые элементы 𝑦3 и 𝑦4 ∈ Ω𝑆𝑈 .
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