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Пусть 𝒮 = {𝑆1, . . . , 𝑆𝑚} – система сжимающих отображений в R𝑛. Непустое компакт-

ное множество 𝐾 , удовлетворяющее уравнению 𝐾 =
𝑚⋃︀
𝑖=1

𝑆𝑖(𝐾) называется аттрактором

системы 𝒮.
Пусть 𝐼 = {1, . . . , 𝑚} – множество индексов системы 𝒮, и 𝐼* =

∞⋃︀
𝑛=1

𝐼𝑛 – множество

всех конечных слов i = 𝑖1 . . . 𝑖𝑛 в алфавите 𝐼, так,что 𝑆j = 𝑆𝑗1𝑗2...𝑗𝑛 = 𝑆𝑗1𝑆𝑗2 . . . 𝑆𝑗𝑛 , и мы
обозначим 𝑆j(𝐾) как 𝐾j[1].

Критическим множеством аттрактора 𝐾 системы 𝒮 является множество

𝐶 := {𝑥 : 𝑥 ∈ 𝑆𝑖(𝐾) ∩ 𝑆𝑗(𝐾), 𝑆𝑖, 𝑆𝑗 ∈ 𝒮}

Множество 𝜕𝐾 всех 𝑥 ∈ 𝐾 таких, что для некоторого j ∈ 𝐼*, 𝑆j(𝑥) ∈ 𝐶 называется само-
подобной границей множества 𝐾. Дендритом называется локально связный континуум,
не содержащий простых замкнутых кривых.

Определение 1.
Пусть Θ = {𝐾𝑖, 𝑖 ∈ 𝐼 = {1, . . . ,𝑚}} и Λ = {𝐿𝑗, 𝑗 ∈ 𝐽 = {1, . . . , 𝑛}} системы континуумов

с одноточечным пересечением в хаусдорфовом топологическим пространстве 𝑋.
Мы называем Λ измельчением системы Θ если
(i) Для любого 𝐿 ∈ Λ существует 𝐾 ∈ Θ такое, что 𝐿 ⊂ 𝐾
(ii) Для любого 𝐾 ∈ Θ объединение |Λ𝐾 | множеств подсистемы
Λ𝐾 = {𝐿 ∈ Λ : 𝐿 ⊂ 𝐾} связно и содержит 𝜕𝐾 .[1]

Определение 2. Граф-ориентированной системой называется набор компактов {𝐾𝑣}𝑣∈𝑉
со структурным графом ∆ = (𝑉,𝐸, 𝛼, 𝜔) и набором отображений 𝜑𝑒 таким, что 𝐾𝑣 =⋃︀
𝑣=𝛼(𝑒)

𝜑𝑒(𝐾𝜔(𝑒)).

Теорема 1. Пусть нам дана граф-ориентированная система {𝐾𝑣}𝑣∈𝑉 со структурным
графом ∆ = (𝑉,𝐸, 𝛼, 𝜔) и набором отображений 𝜑𝑒 таким, что 𝐾𝑣 =

⋃︀
𝑣=𝛼(𝑒)

𝜑𝑒(𝐾𝜔(𝑒)).

Тогда, если
(i) Графы пересечений Γ(𝐾𝑣) являются деревьями
(ii) Для любых 𝑒1, 𝑒2 ∈ 𝐸 таких, что 𝛼(𝑒1) = 𝛼(𝑒2) = 𝑣

# [𝜑𝑒1(𝐾𝜔(𝑒1)) ∩ 𝜑𝑒2(𝐾𝜔(𝑒2))] ≤ 1,
Тогда все 𝐾𝑣 являются дендритами.

Источники и литература

1) Tetenov, A., Finiteness properties for self-similar continua // arXiv:2003.04202 (2021)

1


