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Напомним, что турниром называется полный направленный граф.
Конгруэнция турнира

−→
𝑇 = (𝑉, 𝛼) – это такая эквивалентность на множестве его вер-

шин, что факторграф по ней является турниром. То есть конгруэнция турнира
−→
𝑇 = (𝑉, 𝛼)

– это такая эквивалентность 𝜃 ⊆ 𝑉 × 𝑉 , что никакие два различных 𝜃-класса не имеют
встречных дуг [1].

Con
−→
𝑇 – это совокупность всех конгруэнций турнира

−→
𝑇 . Con

−→
𝑇 образует решётку [2].

Турнир
−→
𝑇 = (𝑉, 𝛼) называется простым, если решётка Con

−→
𝑇 двухэлементна, т.е. если

−→
𝑇 не содержит собственных нетождественных конгруэнций.

Эксцентриситет вершины графа – это наибольшее из расстояний от этой вершины до
всех остальных.

Диаметр графа – это наибольший из эксцентриситетов всех его вершин.
Вершина 𝑣 турнира

−→
𝑇 – король, если длина пути из 𝑣 до любой другой вершины

составляет не более, чем 2.
Ориентированный граф называется регулярным, если все его вершины имеют одина-

ковые степени захода и исхода.
Строению турниров посвящено много работ, см. например [7]. Простым турнирам по-

священа работа [4]. Известно, что у каждого турнира имеется вершинное 1-расширение
до простого турнира [7]. Связь между простотой турниров и их диаметрами рассматрива-
лась в работе [3]. Известно, что не существует турниров имеющих в точности 2 короля [6].
Также показано, что для каждого положительного 𝑛 такого, что 𝑛 ̸= 2, 𝑛 ̸= 4, существует
турнир размерности 𝑛, где каждая вершина является королём [5].

Теорема 1. У регулярного турнира все вершины короли.

Теорема 2. Турнир имеет диаметр 2 тогда и только тогда, когда все его вершины
являются королями.
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