Kongepernuusa «/lomonocos-2025»

Ceknus «Maremarudeckas JIOruka, ajiredpa u TEOPUs TUCET»

CTpoeHne KOHEYHBIX I'PYIII, HEKOTOPbIE CUCTEMBI IO/IrPYyNI KOTOPBIX
YJAOBJIETBOPSAIOT yCJIOBUSM OOOOMIEHHOW MOJIy MOYJISIPHOCTH

Hayunsrii pykoBoautenb — TutoB l'eopruit Hukosmaesuua

Iv6ur Heopv Andpeesun
Cmydenm (mazucmp)
Ky6anckuii rocyapcreensblii yausepcurer, QaxyibTeT MaTeMAaTHKA U KOMITBIOTEPHBIX HAyK,
Kpacuomap, Poccus
E-mail: igor.trysbin@gmazil.com

[Iycts L — koHeuHas pemérka ¢ 9acTuIHbIM mopsjakoM «<», x,y € L u x < y. Coryacuo
[3] wepes d(y : x) obosHatwaeMm HAUOOIBINYIO JJIMHY CPEJIN JIJTMH BCEX MAKCHMAJIBHBIX el oT
y 10 z. Ecm 0 1 1 — cOOTBETCTBEHHO MUHUMAJIHHBINA ¥ MAKCHMAJIbHBII 9JIeMEHTHI PEIETKH L,
to gucyio d(1 : 0) HassBaeM pasmepHoctbio permérku L. [lpu k € Ny = N U {0} pemérxky L
Ha3bIBaeM k-BepxHe (k-HIZKHE) MOJIYyMOJIYJISIPHON eCjiu Jijisi JIF0ObIX 9JIEMEHTOB a, b € L mmeer
mecro Hepasenctso d(a Vb :b) < d(a:aAb)+k (dla:aAb) <daVb:b)+k). epez MF
u M, obo3HATaEM KJIACChl KOHEUHBIX k-BEPXHE TIOJIYMOJLYJISAPHBIX U k-HUXKHE [TOJTYMOLY ISIPHBIX
PEIETOK COOTBETCTBEHHO.

[ToMHOKECTBO MHOYKECTBA 9JIEMEHTOB KOHEUHOM PEréTku L ¢ 9acTUIHBIM TOPSIIKOM «<»,
KOTOPOE OTHOCUTEIHHO «<» caMO 00pa3yeT PEIIETKY, HA3bIBAEM S-TIOJIPEIIETKON perméTku L
[1]. Ecomm X — HeKOTOpBIil KIace KOHETHBIX PEIIETOK, TO depe3 sX 0003HadaeM KJ1ace KOHEU-
HBIX PENIETOK, Y KOTOPBIX BCE S-TIOJAPEMIETKN MPUHAJIeKAT KJIAcCy X, a 4Yepe3 gX — KJacc
KOHEYHBIX I'PYIII, PEMIETKHU MOJrPYII KOTOPBIX NMPUHAJIEXKAT Kaaccy X. B wacrHoctu, gsX —
KJIACC KOHEYHBIX TPYII, PEIIETKHU MOArPYII KOTOPHIX MPUHAJIEXKAT KJIACCY SX, TO €CTh KJIace
KOHEUHBIX 'PYIII, BCE S-MOJPENIETKY PEIIETOK MOJAIPYII KOTOPHIX IPUHAJIe)KAT Kiaaccy X [2].

B kiacce koneunsix rpymn (K) pacemorpum mojkiiacesr: Kiace abeseBwix rpymi (A), Kiace
anabioreHTHBIX Tpyn (H), krace cepxpaspermmmbix rpymi (C), Kirace paspernmMbix TPy
(P). HougarHo, uro umeror Mecro cieytonme Briodenns A C H ¢ C ¢ P ¢ K. B [2] 6bu10
JIOKA3aHO CJIeyIoliee yrepKaenne: B kax oM u3 kiaaccoB A, H\A, C\H u P\C moxHo HaiiTn
rpy1iy, npuHajiexkantyto Kiaccy gsM\ gsMP, no B kiracce K\P takoii rpyIisl He CyIIECTBYET.
B cBsi3u ¢ 5THM mIpejcTaB/IsieT WHTEPeC CJeAYIONH BOIPOC: MPU KAKUX YCJIOBUSIX, HAKJIAIbI-
BaeMbIX Ha KOHeuHylo rpytiy G, ona Gyer npunayiexkarsb Kiaccy gsMF\ gsMF~! npu k € N?
B cnyuae, korma rpynmna G gBJIsieTCsl pa3pernMoii, OTBET Ha 3TOT BOIIPOC MOYXKHO MOy IUTh U3
CJEAYIOIIEe TeoOpeMBbl.

Teopema. Ilycrs G — koneunas rpynma u k € N.

a) Ecim G npumapna, to G € gsM*\gsM*~! torma u Tosbko Tora, Korja oHa sBJIfETCA
060OIMIEHHOM IpymIIoil KBaTepHIOHOB Hopsaka 23 6o rpymmoit nopsaka pF+2, comep-
JKareit 0oJtee OHON TOAIPYIIIBI OPSIKA P, I HEKOTOPOTO ITPOCTOTO YHCJIA P.

6) Ecin G nenpumaphast paspermamast rpymia, o G € gsMF\ gsMF~! torna u Tonmko Tora,
Korjia pasmepuocthb pemérku L(G) pasha k + 2.
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