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Двойственные линейные представления 𝑉 и 𝑉 * комплексной связной линейной алгеб-
раической группы 𝐺 одновременно имеют либо бесконечное, либо конечное число орбит.
В последнем случае между орбитами в 𝑉 и 𝑉 * имеется биективное соответствие, называе-
мое двойственностью Пясецкого [1]. Оно устанавливается при помощи коммутационного
многообразия

C = {(𝑣, 𝑣*) | ⟨𝑣*, 𝑇𝑣(𝐺𝑣)⟩ = 0} ⊂ 𝑉 ⊕ 𝑉 *,

где ⟨·, ·⟩ обозначает спаривание между 𝑉 и 𝑉 *. Это замкнутое подмногообразие, каждая
из неприводимых компонент C𝑖 которого совпадает с замыканием конормального рассло-
ения 𝑁*𝑂 = {(𝑣, 𝑣*) | 𝑣 ∈ 𝑂, ⟨𝑣*, 𝑇𝑣(𝐺𝑣)⟩ = 0} однозначно определенной орбиты 𝑂 ⊂ 𝑉 . И
наоборот, замыкание множества 𝑁*𝑂 для каждой орбиты 𝑂 совпадает с одной из компо-
нент C𝑖. Точно так же, орбиты 𝑄 в 𝑉 * находятся во взаимно однозначном соответствии с
неприводимыми компонентами C𝑖 многообразия C. Сквозная биекция между орбитами в
𝑉 и 𝑉 * и задает двойственность Пясецкого.

К примеру, в случае действия группы GL𝑛(C) в пространстве 𝑉 квадратичных форм на
C𝑛 орбитами являются множества 𝑂𝑘 форм ранга 𝑘. Аналогично, рангом 𝑘 определяются
и орбиты 𝑄𝑘 в двойственном пространстве 𝑉 * квадратичных форм на (C𝑛)*. Можно по-
казать, что двойственными по Пясецкому здесь являются орбиты 𝑂𝑘 и 𝑄𝑛−𝑘, 𝑘 = 0, . . . , 𝑛.
В общем случае, соответствие может быть устроено весьма разнообразно.

Обозримым классом представлений с заведомо конечным числом орбит является класс
сферических представлений, т.е. векторных пространств с линейным действием связной
редуктивной группы, на которых борелевская подгруппа имеет открытую орбиту. В серии
работ [2,3,4] получена классификация таких представлений. С ее помощью мы даем полное
описание двойственности Пясецкого для орбит сферических линейных представлений.
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