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Множество натуральных чисел 𝐴 способно замостить (или факторизует) натуральный
ряд N, если найдётся такое множество натуральных чисел 𝐵, что каждое натуральное
число можно единственным образом представить в виде суммы 𝑎 + 𝑏, где 𝑎 ∈ 𝐴 и 𝑏 ∈ 𝐵.
Такие множества частично затрагивал в своих исследованиях Д. Хайош [3], который изу-
чал аналогичную задачу для абелевых групп. В работе [1] приводится неявная характе-
ризация всех таких множеств, выраженная в терминах префиксных последовательностей
формальных языков.

В рамках данного доклада будет предложено явное описание всех таких множеств с
помощью последовательностей натрульных чисел. Ключевую роль в этом описании играет
понятие смешанных систем исчисления, введённое Г. Кантором [2]. В таких системах каж-
дому разряду в качестве основания сопоставляется своё число, а задаются эти системы
последовательностями натуральных чисел (конечными или бесконечными).

Теорема 1. Множество 𝐴 способно замостить N тогда и только тогда, когда найдётся
смешанная система исчисления g, для которой будет выполнено одно из двух условий:

1. 𝐴 состоит из тех и только тех натуральных чисел, представления которых в g имеют
нули во всех чётных разрядах.

2. 𝐴 состоит из тех и только тех натуральных чисел, представления которых в g имеют
нули во всех нечётных разрядах.
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