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Пусть 𝑋 — гладкое 𝑛-мерное комплексное многообразие Фано с числом Пикара 1.
Тогда его группа Пикара Pic𝑋 порождена обильным линейным расслоением ℒ → 𝑋 и
изоморфна Z. Мы можем определить степень замкнутой кривой 𝐶 ⊂ 𝑋:

deg𝐶 = degℒ| ̃︀𝐶 ,
где ̃︀𝐶 — нормализация кривой 𝐶.

Среди рациональных кривых на 𝑋 большой интерес представляют кривые минималь-
ной степени. Пусть 𝒦𝑥 — многообразие кривых минимальной степени, проходящих через
точку 𝑥 общего положения многообразия. Пусть 𝜏𝑥 : 𝒦𝑥 → P(𝑇𝑥𝑋), 𝐶 ↦→ 𝑇𝑥𝐶 — каса-
тельное отображение, которое по определению сопоставляет каждой минимальной рацио-
нальной кривой касательное направление к ней в точке 𝑥. Его образ 𝒞𝑥 = 𝜏𝑥(𝒦𝑥) называ-
ется многообразием минимальных рациональных касательных (variety of minimal rational
tangents), или, сокращенно, VMRT. Алгебро-геометрические свойства многообразий мини-
мальных рациональных касательных, а также их применения в алгебраической геометрии
можно найти в обзоре [2].

Представляется, что VMRT определяют геометрию многообразия 𝑋.
Гипотеза. Пусть 𝑄 — гладкое многообразие Фано с числом Пикара 1, и его VMRT

𝒞𝑞 ⊂ P(𝑇𝑞𝑄) в общей точке проективно изоморфно VMRT 𝒞𝑥 ⊂ P(𝑇𝑥𝑋) в точке общего
положения орисферического многообразия 𝑋 с числом Пикара 1. Тогда 𝑄 ≃ 𝑋.

Гладкие орисферические многообразия Фано с числом Пикара 1 были классифициро-
ваны в работе [3].

Аналогичная гипотеза характеризации однородных многообразий флагов, ассоцииро-
ванных с длинным корнем была доказана ранее [1].

В своем докладе я расскажу о начальных шагах ее доказательства. Мы найдем VMRT
орисферических многообразий. Они также окажутся орисферическими многообразиями и
будут иметь ранг 1 или 2. Далее, имея гладкое многообразие Фано 𝑄 с числом Пикара 1,
про которое известно только то, как выглядит VMRT 𝒞𝑞 в его общей точке, мы для боль-
шинства случаев построим алгебраическую группу, которая действует на нем с открытой
орбитой.
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