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Накрытием группы 𝐺 называется группа �̃�, в которой существует подгруппа 𝑍, содер-
жащаяся в 𝑍(𝐺)∩𝐺′, такая, что �̃�/𝑍 ∼= 𝐺. Известно, что любое накрытие конечной группы
конечно, причём существует некоторое накрытие наибольшего порядка. Соответствующая
подгруппа 𝑍 определена однозначно с точностью до изоморфизма и называется мульти-
пликатором Шура группы 𝐺. Если при этом 𝐺′ = 𝐺, то наибольшая группа �̃� также
определена однозначно с точностью до изоморфизма.

Хорошо известен следующий результат [1]: мультипликатор Шура группы 𝐴𝑛 имеет
порядок 2 при 𝑛 > 4, 𝑛 ̸= 6, 7, а мультипликатор Шура групп 𝐴6, 𝐴7 циклический по-
рядка 6. В данной работе приведено построение комплексного представления тройного
накрытия группы 𝐴6 (то есть накрытия �̃�, в котором |𝑍| = 3) в наименьшей возможности
размерности – в размерности 3. Построение опирается на изучение некоторой решётки в
C3 над кольцом целых алгебраических чисел поля Q[

√
−3,

√
5]: группой автоморфизмов

этой решётки оказывается группа 2× 3·𝐴6.
Это построение приводят к изящному построению тройного накрытия группы Aut𝐴6,

имеющей строение 𝐴6.2
2. А именно, каждая из групп GalQ[

√
−3,

√
5], Out𝐴6 изоморф-

на 2 × 2, и к построенной группе 3·𝐴6 можно определённым образом присоединить все
три внешних автоморфизма группы 𝐴6, получив искомое накрытие 3·Aut𝐴6 (которое, в
действительности, не будет накрытием в описанном выше смысле, поскольку нормальная
подгруппа порядка 3 уже не будет центральной).

Кроме того, исследование некоторых факторрешёток упомянутой решётки приводит к
вложениям 𝐴6 →˓ L3(4) и 𝑀10 →˓ U3(5). Оба вложения довольно трудно получить элемен-
тарными средствами. Образы этих вложений оказываются максимальными подгруппами
в соответствующих группах.
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