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Задачи о предельном поведении сверток случайных величин - одни из важнейших в
теории вероятностей. Уже не первый век они не теряют своей актуальности, ведь мы до
сих пор не можем сказать, что эта тема до конца изучена. Влияние основных результа-
тов, касающихся предельного поведения сверток, закона больших чисел и центральной
предельной теоремы, ощущается далеко за пределами математики. Одно из направлений
работы по дальнейшему изучению свойств сверток при увеличении числа случайных ве-
личин заключается в исследовании поведения дробных частей сверток и их предельных
свойств. На идею о том, что же происходит в пределе с дробной частью свертки, натал-
кивает дискретный случай. Рассмотрим случайную величину 𝜉, имеющую распределение
Бернулли с параметром 𝑝 ∈ (0, 1).
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Теперь рассмотрим независимые случайные величины 𝜉1 и 𝜉2 ∼ 𝐵𝑒(𝑝)
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Переходя к рассмотрению дробной части - {𝜉1 + 𝜉2}2 (в смысле [2]), получим
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При такой записи несложно заметить, что распределение стало ближе к равномерному по-
сле применения дробной части. Теперь рассмотрим 𝜉1, 𝜉2, . . . , 𝜉𝑛 - независимые случайные
величины ∼ 𝐵𝑒(𝑝).
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Таким образом, дробная часть свертки бернуллиевских случайных величин с вероятно-
стью успеха 𝑝 экспоненциально быстро стремится к равномерному распределению. В ра-
боте [1] было доказано, что аналогичный результат имеет место для пуассоновских слу-
чайных величин. Оказалось, что возможно обощение на случай абсолютно непрерывных
случайных величин. Так в работах [3], [4] показано, что дробная часть свертки гауссовских
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случайных величин сходится к равномерному на отрезке [0, 1] распределению. В данной
работе мы показали, что для случайных величин с распределением Коши описанная выше
сходимость также имеет быть. Результат сформулирован как теорема:
Теорема
Пусть 𝜉1, 𝜉2, . . . независимы, 𝜉𝑘 ∼ 𝐶𝑎𝑢𝑐ℎ𝑦(𝑎𝑘, 𝑏𝑘), 𝑘 = 1, 2, . . .; 𝑆𝑛 = 𝜉1 + 𝜉2 + . . . + 𝜉𝑛 и
𝑏1 + 𝑏2 + . . .+ 𝑏𝑛 → ∞, 𝑛 → ∞. Тогда

{𝑆𝑛}
𝑑−→ 𝜂, 𝜂 ∼ 𝑅 [0, 1]

Результат для случайных величин со стандартным распределением Коши был представлен
на XXXV Международной научно-практической конференции "Предотвращение. Спасе-
ние. Помощь.".
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