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Доклад посвящен достаточным условиям сходимости дробной части сверток двумер-
ных дискретных и абсолютно непрерывных разнораспределенных случайных величин к
равномерному распределению.

В [1] было найдено достаточное условие сходимости дробной части сверток одномерных
абсолютно непрерывных разнораспределенных случайных величин к равномерному рас-
пределению, а на XXX Международной конференции Математика. Экономика. Образова-
ние. XIV Международном симпозиуме Ряды Фурье и их приложения этот результат был
показан и для дискретных одномерных случайных величин[2].

Подробный обзор научных работ, посвященных тематике поведения дробной части свер-
ток, дан в [3].

Определение. Дробной частью {𝜉}𝑁2 двумерной дискретной случайной величины 𝜉 =
(𝜉1, 𝜉2) называется вектор дробных частей её компонент ({𝜉1}𝑁 , {𝜉2}𝑁).

Аналогичное определение вводится для абсолютно непрерывной случайной величины и
множества ([0, 1))2.

Теорема 1. Пусть 𝜉1 = (𝜉11 , 𝜉
2
1), 𝜉2 = (𝜉12 , 𝜉

2
2), . . . , 𝜉𝑛 = (𝜉1𝑛, 𝜉

2
𝑛), . . . суть независимые случай-

ные величины, распределенные на ({0, 1, ..., 𝑁−1})2, 𝜂𝑛 = {𝜉1+· · ·+𝜉𝑛}𝑁2 . Тогда если суще-
ствуют неотрицательные 𝜀𝑘, 𝑘 = 1, . . . , 𝑛, . . . такие, что для любого 𝑚 ∈ ({0, 1, ..., 𝑁 − 1})2

справедливы неравенства
⃒⃒
𝑝𝑘(𝑚)− 1

𝑁2

⃒⃒
6

𝜀𝑘
𝑁2

, 𝑘 = 1, 2, . . . , 𝑛, . . . , то

𝜂𝑛
𝑑−→ 𝑅({0, 1, ..., 𝑁 − 1}2), если 𝜀1 · ... · 𝜀𝑛 −→ 0, 𝑛 −→ ∞.

.

Теорема 2. Пусть 𝜉1 = (𝜉11 , 𝜉
2
1), 𝜉2 = (𝜉12 , 𝜉

2
2), . . . , 𝜉𝑛 = (𝜉1𝑛, 𝜉

2
𝑛), . . . суть независимые случай-

ные величины, распределенные на ([0, 1)])2, 𝜂𝑛 = {𝜉1+ · · ·+𝜉𝑛}([0,1)])2 . Тогда если существу-
ют неотрицательные 𝜀𝑘, 𝑘 = 1, . . . , 𝑛, . . . такие, что для любого 𝑚 ∈ ([0, 1)])2 справедливы
неравенства

⃒⃒
𝑝𝑘(𝑚)− 1

⃒⃒
6 𝜀𝑘, 𝑘 = 1, 2, . . . , 𝑛, . . . , то

𝜂𝑛
𝑑−→ 𝑅([0, 1)2), если 𝜀1 · ... · 𝜀𝑛 −→ 0, 𝑛 −→ ∞.

.
Таким образом, получено обобщение предыдущих результатов о сходимости дробной части
сверток случайных величин на двумерный случай.
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