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В работе [1] Кресси и Рид ввели общий критерий, обобщающий критерий хи-квадрат.
Однако, при применении подобного подхода к данным общего вида существенным аспек-
том, влияющим на качество критерия, является выбор отрезков разбиения. Эта проблема
остается актуальной для всех видов модификаций критериев Кресси-Рида, однако, нас
она будет интересовать применительно к задаче однородности.

Один из вариантов решения данной проблемы, значительно повышающих мощность,
для критериев проверки однородности и независимости был предложен в работе [2] (бу-
дем называть данный подход HHG). В этом подходе было предложено рассматривать
всевозможные разбиения и суммировать или брать максимум у соответствующих разби-
ениям статистик критериев Кресси-Рида (в оригинальной работе рассматривались лишь
два частных случая: критерий отношения отношения правдоподобий и хи-квадрат).

Однако, в подходе HHG не удается описать предельное распределение статистики, что
приводит к большим вычислительным затратам. В настоящей работе приводится моди-
фикация критерия, в которой удается найти предельное распределение статистики для
гипотезы однородности.

Рассмотрим задачу проверки гипотезы однородности двух независимых выборок из
независимых наблюдений: 𝑋1, . . . 𝑋𝑛1 ∼ 𝐹1 н.о.р., 𝑌1, . . . 𝑌𝑛1 ∼ 𝐹2 н.о.р. с непрерывными
функциями распределения.

Пусть 𝑛 = 𝑛1 + 𝑛2,
lim
𝑛→∞

𝑛1/𝑛 =: 𝛼1, lim
𝑛→∞

𝑛2/𝑛 =: 𝛼2.

Рассмотрим совместное распределение 𝑅(·), соответствующее функции распределения
𝛼1𝐹1(·) + 𝛼2𝐹2(·). Введем статистики

𝐷 = sup
𝑇 : ̂︀𝑅𝑛(Δ𝑖(𝑇 ))>𝜀

𝜒2(𝑇 ), 𝐷′ =
1

{{∆} : ̂︀𝑅𝑛(∆𝑖(𝑇 )) > 𝜀}

∑︁
𝑇 : ̂︀𝑅𝑛(Δ𝑖(𝑇 ))>𝜀

𝜒2(𝑇 ),

где ̂︀𝑅𝑛 — совместное эмпирическое распределение выборок, 𝜒2(𝑇 ) — статистика хи-квадрат
от разбиения 𝑇 , 𝜀 — фиксированное неотрицательное число.

Теорема При гипотезе 𝐷 имеет невырожденное предельное распределение, для ко-
торого получено явное выражение.

В докладе будет показана состоятельность критерия, построенного по статистике 𝐷 и
рассмотрено предельное распределение статистики D при гипотезе и альтернативе.

Также в докладе будeт обсуждаться свойства статистики 𝐷′ и поведение статистик в
случае 𝜀 = 𝜀(𝑛) → 0 (при 𝑛 → ∞).
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