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Одним из важных вопросов актуарной теории риска является проблема нахождения
вероятности разорения или, по крайней мере, определение ее асимптотического поведения
при стремлении начального капитала 𝑢 к бесконечности. В классической модели Крамера-
Лундберга предполагается, что страховая компания хранит свой капитал в безрисковом
активе. В частности, вероятность разорения убывает экспоненциально с ростом началь-
ного капитала. В более поздних моделях данное предположение опускается – страховая
компания реинвестирует свой капитал (или его долю) в рисковый актив, динамика це-
ны которого подчиняется определенному закону. Один из ключевых результатов данной
теории заключается в том, что добавление в модель инвестиций приводит к качественно
иному характеру поведения вероятности разорения при начальном капитале, стремящем-
ся к бесконечности: вероятность разорения убывает по степенному закону; в случае, когда
волатильность рискового актива достаточно велика, разорение наступает с вероятностью
единица.

Один из подходов к исследованию поведения вероятности разорения основан на ана-
лизе интегро-дифференциальных уравнений [1]–[6], [8]–[9]. Вопрос гладкости вероятности
разорения исследуется в работах [1]–[3], [7]. Асимптотический анализ для случая экспонен-
циально распределенных страховых выплат представлен в [1]–[3]. Использование техники
преобразования Лапласа для модели типа Крамера–Лундберга с инвестициями представ-
лена в [4]–[5]. В упомянутых выше работах показано, что в модели с инвестияицми в
рисковый актив, заданный геометрическим броуновским движением с параметрами сно-
ва 𝑎 и волатильности 𝜎 > 0, и экспоненциально распределенными скачками, вероятность
разорения убывает как 𝐶𝑢−𝛽, 𝐶 > 0, где 𝛽 = 2𝑎/𝜎2 − 1 > 0, и разорение наступает с
вероятностью единица при 𝛽 ≤ 0.

В данной работе рассматривается модель из [3], допускающая как положительные,
так и отрицательные страховые выплаты. Используя преобразование Лапласа, получена
асимптотика для вероятности разорения для широкого класса распределений страховых
выплат.
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