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Задача оптимального транспорта со времён появления первых постановок Монжа и
Канторовича претерпела большое число модификаций, породив отдельные направления
в различных сферах (математика, физика, финансы, машинное обучение). Одним из по-
пулярных сужений данной задачи является мартингальный оптимальный транспорт, в
частности, мартингальная задача Бенаму-Бренье:
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(1)

для маргинальных распределений 𝜇 и 𝜈 в моменты 0 и 1, находящихся в отношении вы-
пуклого порядка. Таким образом, задача заключается в поиске мартингала, отвечающего
условиям на начальное и конечное по времени распределение, максимально приближён-
ного к броуновскому движению.

В [2] было представлено подробное исследование структуры решения задачи и предло-
жен метод восстановления соответствующего мартингала, благодаря эквивалентной связи
(1) с задачей слабого мартингального оптимального транспорта:∫︁
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, (2)

где 𝒲2 – метрика Канторовича, 𝛾 – стандартная гауссовская мера, а {𝜋𝑥}𝑥 – семейство
условных переходных мер с фиксированными начальными координатами.

Задачи такого типа актуальны для калибровки финансовых моделей. Проблема прак-
тической применимости заключается в отсутствии информации, как минимум, о конечном
распределении 𝜈. Для её решения появилось другое направление в транспортных задачах
– оптимальный транспорт с моментными ограничениями, см. [1].

Наш интерес состоит в объединении этих задач, и цель данной работы состоит в изу-
чении решений задачи слабого мартингального оптимального транспорта в условиях мо-
ментных ограничений: ∫︁
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𝑆 =

{︂
𝜋 ∈ Πℳ(𝜇) :

∫︁
𝑓𝑖(𝑦)𝜋(𝑑𝑥, 𝑑𝑦) = 𝑐𝑖, 𝑖 = 1, 𝑁

}︂
, (4)

где Πℳ(𝜇) – пространство вероятностных мартингальных мер на R× R с первым марги-
налом 𝜇, 𝑓𝑖 – некоторые функции, в частности, функции выплат по простому опциону на
покупку по цене 𝐾𝑖: 𝑓𝑖(𝑦) = (𝑦 −𝐾𝑖)
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2) J. Backhoff-Veraguas, M.Beiglböck, M.Huesmann, S.Källblad. Martingale Benamou-
Brenier: A probabilistic perspective, The Annals of Probability, Vol. 48, pp. 2258-2289,
2020

2


